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الجمهورية الجزائرية الدعقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 
مدرية التربية لولاية تمنراست البكالوريا التجريبية دورة ماي 2021 
الشعبة : رياضيات 
اختبار في مادة الرياضيات المدة : أربع ساعات و نصف 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 
ا موضوع الأول : 


التمرين الأول: (04 نقاط) 
1. أ- عين مجموعة الثنائيات ( ر :*) من الأعداد الصحيحة حلول المعادلة (8): 3= yر5-‏ ×8 
ب. ليكن +7 عددا صحيحا بحيث توجد الثنائية (7:4) من الأعداد الصحيحة تحقق: 1+ 87 - +7 و4 + ن5 - 7 
- بين أن الثنائية (27:4) هي حل للمعادلة و استنتج أن :[9]40= :7 
ج- عين أصغر عدد صحيح +7 أكبر من 2000 و يحقق [9]40 - 71 
2. ليكن 7 عددا طبيعيا. 
أ- بين أنه من أجل كل ۾ من ]12 :[1]7= 2 
بحما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 7 ؟ 
3. أ- حلل العدد 1998 الى جداء عوامل أولية ثم استنتج الأعداد الطبيعية التي مريعاتها تقسم العدد 1998 
ب- عين الثنائيات من الأعداد الطبيعية حيث: 1998= 712-3402 
حيث d = pgcd (a; b)‏ و m = ppcm(a; b(‏ 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
يحتوي كيس على 7 كرات بيضاء و 3 سوداء لا نفرق بينها باللمس نسحب عشوائيا كرتين من الكيس مع الإرجاع 
( نسحب الكرية الأولى نسجل لونها ثم نعيدها الى الكيس ثم نسحب الكرية الموالية ). 
1 أحسب احتمال الحوادث التالية : 
4 " الحصول على الكريتيين بيضاوبين ' 
B‏ " الحصول على كريتيين من نفس اللون " 
2 خعرف لعبة حظ كما يلي: تمنح لكل كرية بيضاء العلامة © حيث » عدد حقيقي موجب و لكل كرية سوداء العلامة .م-. 
ليكن × المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب كربتيين مجموع النقاط المحصل عليها . 
أ. عين قانون الاحتمال للمتغير العشوائي × و احسب أمله ألرياضياتي ( ×) £ . 
ب. عين قيمة العدد » حتى تكون اللعبة مريحة. 
3 خضيف الى الكيس ۸-3 كرية سوداء و نعيد عملية السحب المعرفة أعلاه 


ماهو حك الكررات النبوداء الى كر إضاففها غلما أن اتال الحادكة 4 سار ١‏ 
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© 
التمرين الثالث : (04 نقاط) 
لتكن (,») متتالية عددية معرفة على مجموعة الأعداد الطبيعية 11 بحدها الأول 2- ,» و من أجل كل عدد طبيعي 


‘U 


7 غير معدوم : ا و 

کیل وم 3 n+1 3 n‏ 
1. أحسب الحدود ولا و ولا و U,‏ ثم ضع تخميناً حول اتجاه تغير المتتالية .)u,(‏ 
2 أ- برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 غير معدوم ؟ 1+3 > رلا. 

ب- أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي :غير معدوم: ) ,3+( = ,»- ب ٠‏ استنتج اتجاه تغير المتتالية (,») 
3. 06 متتالية عددية معرفة من أجل كل عدد طبيعي !7 غير معدوم ب: .V, =U, ~n‏ 

أ -بين المتتالية (,::)متتالية هندسية أساسها > يطلب تعيين حدها الأول . 

ب أكتب عبارة الحد العام ,ا بدلالة ۸ ثم أستنتج ,» بدلالة 7. 
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2 27 
.S, =u +u +... إلا‎ g9 S8, +7 5-06 نضع : إلا‎ i .4 


اخ ۾ المصترضين د ر اق ك اسب د يا 
التمرين الرابع: (07 نقاط) 
| - ع الدالة المعرفة على 19 ب: 
ع( 2+ءع2- ته)-1 - )ع 
1. ادرس تغيرات الدالة ۽ ثم شكل جدول تغيراتها 
2. بين أن المعادلة 0-(×)ع تقبل حلا وحيداً » حيث 0,36>» >0,35 ثم استنتج إشارة (×)ع على 18. 
اا - عر الدالة المعرفة على 18 ب + *#2+2(6)+1-ءد-()م/ 
و (©) تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس (ز , 7 :0) ..(الوحدة 0 2) 
1. أحسب (ع)/ سنا و (عار صننا . 
2. بين انه من أجل كل عدد حقيقي × فإن (×)ع - (2)' ۶ ثم أستنتج تغيرات الدالة , و شكل جدول تغيراتها. 
3. أ. برهن أن المستقيم (۸) الذي معادلته من الشكل 1-×=ر مقارب للمنحنى (©) عند ه+. 
ب. حدد وضعية (C)‏ بالنسبة للمستقيم (۸). 
4. أكتب معادلة المماس (7) للمنحنى (0) في النقطة ذات الفاصلة 0 
5. أنشئ (۸) و (7) و المنحنى (0) 
انتهى الموضوع الأول 


الموضوع الثاني 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
أذكر إن كانت الجمل التالية صحيحة أم خاطئة مبرّرا الإجابة . 
1( من أجل كل عدد طبيعي ۸ » 3 يقسم العدد1- ت2 
2) إذا كان × عددا صحيحا e‏ = ×- ”× فإن [0]6 = 
3) إذا كان [17] ”ر = ”× فإن [17] ر = 
4) مجموعة حلول المعادلة 3= ر5 - ×12 المعرفة في 77 » هي مجموعة الثنائيات ( (x,‏ من الشكل 
(4+10K ;9+ 24K )‏ مع keZ‏ . 
5) 1 و ۷ عددان طبيعيان كتابتهما في النظام العشري هي : 556 و 504 على الترتيب . 
إذا كان 1 يقبل القسمة على 27 فإن 77- 74 يقبل القسمة على 27. 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
لدينا وعائيين , /) و رل يحتويان على كرات لا نفرق بينها عند اللمس . الوعاء , ا يحتوي على 7 كرة بيضاء و ثلاث 
كرات سوداء ( ۸ عدد طبيعي غير معدوم ) و الوعاء ,ل يحتوي على كرتين بيضاوين و كرة واحدة سوداء . 

نسحب عشوائيا كرة من , ا نضعها في ر 0 ثم نسحب كرة من ر ل نضعها في , ا 

أ شه العا فى بيش الرعاء ان على ها كنا عليه 


e‏ (2 +3 - زم)م 


4(n+3) > 2‏ 
ب عين النهاية (2)4 ہنا 


2. نعتبر الحادثة 8 الوعاء رل يحتوي على كرة واحدة بيضاء فقط . تحقق أن P(B)=‏ 


3. يدفع لاعب 20204 و يقوم بالتجرية السابقة 
أ. إذا كان بعد التجرية الوعاء ر ل يحتوي على كرة واحدة بيضاء اللاعب يكسب 104 27 . 
ب. إذا كان بعد التجرية الوعاء ل يحتوي على كرتين بيضاوين اللاعب يكسب 104 7 

ج. إذا كان بعد التجرية الوعاء ل يحتوي على 3 كرات بيضاء اللاعب لا يكسب شيئاً 
اشرح لماذا لا يكون للاعب أي ريح إذا كان لا يفوق 10 . 

4. فيما يلي نفرض أن 10 <7 نعتبر × المتغير العشوائي الذي يأخذ قيمة الربح الجبري للاعب 
مثلآ : إذا وجد كرة واحدة بيضاء يكون الربح 20-,,2 -غ7 
أ -عين قانون الاحتمال المتغير العشوائي × 
ب أحسب أمله ألرياضياتي . 

ج- بين أن اللعبة تكون رابحة عندما يكون 25 كرة بيضاء على الأقل في الوعاء , ا 
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التمرين الثالث: (05 نقاط) 
1--<7/ + 
1. عين العددين المركبين © و 8 حيث : ادر 
2 السذى مضرب الى الف المتعامة النشجافين. | 0ع :6 اتشر النقط 7و هة لواحا على ارتب 
أك جاو 127ج و2221 لحك ررم , 
أ -أنشئ النقط 1و 4 و8 
ب عين ,ج لاحقة النقطة س مركز الدائرة )٤(‏ ذات القطر | 48] 


روس سس 3+94_ رع 1 ة 
3. 7 نقطة لاحقتها 000 أكتب رج على شكل الجبري ثم بين أن النقطة 2 تنتمي إلى الدائرة .)٤(‏ 
1 0 
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4. ع نقطة من الدائرة )٤(‏ لاحقتها ,2ج حيث ZE = =e e.‏ 


| کے العدة + على الشكل الآسي . 


OZ WI. o 
E7 4 ¥ 4 7 ب صتنتج ان‎ 


التمرين الرايع: (07 نقاط) 
| = ۾ دالة عددية معرفة على ]6+ :0[ ب 
(#)ما+1- 2 رماع . 
1. ادرس تغيرات الدالة ۽. 
2 أحصب (0 ثم تج إشارة ()» حسب قم + على المجال ]+ :0[. 
اا - دالة عددية معرفة على ]0+ :0[ ب 


۶)91 


X 
. )0: 7 , و (,©) تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس (ز‎ 
. أحسب (×) ۶ صا و (×)ۂ صتا‎ .1 
0و × ممدجمر‎ 
بين أن من أجل گل غدد حققی موجب تماما مد : للك - )م .ثم شكل جدول تغيرات الدالة كر‎ 2 
0 1 
. بين أن [,©) يقبل مماساً(7) معامل توجهه 1 يطلب كتابة معادلته‎ .3 
أ- بين أن (4) المستقيم الذي معادلته من الشكل 1-×=ر مقارب للمنحنى(,©)‎ .4 
. )۸( ب- أدرس وضعية [,©) بالنسبة للمستقيم‎ 
)©,[ أنشئ (۸) و (7) و المنحنی‎ .5 
. ).+1(×+1م)×x(=0 ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط ” عدد حلول المعادلة‎ .6 


انتهى الموضوع الثاني 


التصحيح المفصل الموضوع الأول شعبة الرياضيات البكالوريا التجريبية : 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
1. أ- نعي مجموعة الثنائيات ( ر ; )٨‏ من الأعداد الصحيحة حلول المعادلة (8): 3= ر5- ×8 
لدينا 8-5+3 و منه (3....)7 -(50-(8)0 بطرح (۶) من (8) نجد أن (1-)1(=5-)8 و 


|XxX=1+5k 5 - 1-5 1 /‏ . 8 
pgcd(8:5)=1‏ حسب مبرهنة غوص فان kez‏ أي 2ك ۸: 1" 0 إذن مجموعة الحلول هي 


S={1+5k;1+8k):k eZ }‏ 
ب. ليكن 7# عددا صحيحا بحيث توجد الثنائية (7:4) من الأعداد الصحيحة تحقق: 1+ م8 - +7 و4 + ن5 - 7,1 
- إثبات أن الثنائية (27:4) هي حل للمعادلة و استنتج أن :[9]40= 7 : 
لدينا 4+و1=5+م8 أي 3= و5-م8 أي أن الثنائية (ي:م) حل للمعادلة (ع). 
(1+8#:غ5+]) -(و:بم) و منه 1-8+404+1+م8-, أي 9+ 40۸ = إذن [9]40= م 
ج- تين أصغر عدد صحيح ” أكبر من 2000 و يحقق [9]40= +7 : 2000 < أي أن 2000 < 9+ 40۸ يعني 


أن ج إذن 50 < 4 بالتعويض بأصغر عدد لي هو 50 نجد أن 2009 = 40×50+9= ۸ 


2. لیکن ۸ عددا طبيعيا. 
أ- إثبات أنه من أجل كل م من ۸ :[1]7= *2 لدينا [ 7] 1= 2 بالرفع الى قوی © نجد [7] 1= *2 
ب- باقي القسمة الإقليدية للعدد 2 على 7 : لدينا 1442-3×480+2 و [7] 1= “2 بالضرب في ”2 
نجد[ 7] 4= ”<2 إذن باقي قسمة ”2 على 7 هو 4 . 
3. أ- تعلط العدد 1998 الى جداء عوامل أولية :23*37 =1998 
استندئج الأعداد الطبيعية التي مربعاتها تقسم العدد 1998 : هي 1 و 3 
ب- تين الثنائيات من الأعداد الطبيعية حيث: 12-3442-1998 حيث (ط :ه) كعم =4 و 
(ط :»)مم =" لدينا 4 قاسم للعدد 72 و منه ”4 قاسم للعدد 742-3447 أي انه قاسم للعدد 1998 إذن 
42-1 أو 42-9 إذن 04-1 أو 4-3 
لما 1= 4: 34+1998 - 7+2 أي 2032 = ” و 2032 ليس مربع تام إذن 7# غير موجودة لأنها عدد طبيعي . 
لما 4-3: 34«9+1998- ”س أي 2304 = :7 ومنه 48 -7: 7.4 -طه أي أن 144- مه نضع 4-30 و 
= حيث 1-(0)0:5عوم و منه نجد 16='ط'» يعني أن (1:16) -('4':5) أو (6:1) -('4':5) إذن 
(38:48) -(هبه) أو (48:3) =( هبه). 


التمرين الثانى: (04 نقاط) 
يحتوي كيس على 7 كرات بيضاء و 3 سوداء لا نفرق بينها باللمس نسحب عشوائيا كرتين من الكيس مع الإرجاع 
( نسحب الكرية الأولى نسجل لونها ثم نعيدها الى الكيس ثم نسحب الكرية الموالية ). 
49 ”7 58 72+32 

دج -(4ام و P(B)=‏ 


1 سات اعفان الوادت اا س لات 58 _ 
- ل الحوادت Tk‏ 102 100 102 
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4 " الحصول على الكريتيين بيضاوبين " 
8 " الحصول على كريتيين من نفس اللون " 
2 خعرف لعبة حظ كما يلي: تمنح لكل كرية بيضاء العلامة © حيث © عدد حقيقي موجب و لكل كرية سوداء العلامة 
إل -. 
ليكن × المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب كربتيين مجموع النقاط المحصل عليها . 
أ. عي قانون الاحتمال للمتغير العشوائي × : 


20 0 @2- 1 
2 ( :د - P(X‏ 
100 100 100 
۳ 4 80 49 9 
E(x)=— (2 al ae a 5‏ 
حساب أمله الرياضياتي ( ×) 2 : يج - نيم =( 22و :03 +(28 اوو =( 


ب. دتعهين قيمة العدد © حتى تكون اللعبة مريحة : يعني أن 0<(×)£ يكافئ أن 0< بد 
3 خضيف الى الكيس 3-: كرية سوداء و نعيد عملية السحب المعرفة أعلاه 
حساب عدد الكريات السوداء التي تم إضافتها علما أن احتمال الحادثة 4 يساوي 
49 7 1 1 49 

(Re‏ كد و عاد ما ٨‏ عدد طبيعي يعني أن 4 7+ کف 449 - (7+7) إذن 

۸ =7 أي أن‎ (n+7)=2x7 

التمرين الثالث : (04 نقاط) 
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لتكن (,») متتالية عددية معرفة على مجموعة الأعداد الطبيعية 11 بحدها الأول 2= ,» و من أجل كل عدد طبيعى 


1 2 
7 غير معدوم : O‏ كي 
1 راب الحدود بلا و يلاو ب : 3 21413 31 2+215+9„ 
3 3 3 3 9 9 3 3 
15 277 +36-+62 4 2 
و < ج ا٣ے ٢‏ واا يا 


تخميناً حول اتجاه تغير المتتالية (,») : المتتالية متزايدة لاحظنا أن بها > بلا > يلا > ,اا 
2 أ- اليرهان أنه من أجل كل عدد طبيعي :غير معدوم ؛ ۸+3 > ,0: 
3 +1> ,ا1 محققة 
نفرض أن 3 + ۸ > ,»ا صحيحة و لنبرهن صحة 7+4 > u,‏ 
u, > 7+3‏ يعني أن > ی بإضافة 2 نجد ا 
3+ > ,1 إذن 4 +7 > ,,,): صحيحة لأن 4 +7, > 7+3 


ا ب أ 
> 3" واي ت 


و منه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ۸ فإن ۸+3 > ,"ا . 
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ب- إثبات أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ( ,1+3( = ,1= ربا لدينا 
1 ےا“ 1 1 | 7+3 ره 
GS E RH,‏ © اا جات خا ا إد کک ا اسلا 


. استندئج اتجاه تغير المتتالية (,») : بما أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 7 فإن 7+3 > ,» و 
x(n +3-u, )‏ = ,»- ,»ا فإن 0 < ,»- » إذن المتتالية (,») متزايدة 
3. (),( متتالية عددية معرفة من أجل كل عدد طبيعي ۸ غير معدوم ب: 7- ,ل > ,۷. 
أ- إقيات أن المتتالية (,0)متكالية هندسية أساسها 8 يللب تن هده الول + اد 


ع- 


n+1 


1 2 2 2 0 2 2 
7-1-]1+م_ م =u‏ او منه رح ين د lv‏ م- ”»)- -ح ‏ م إذن م - م ومنه ( ()متتالية 
n+1 3 n 3‏ و 3 n+1 3 n‏ ي ) n+1 3 n‏ 3 ل (v,) 9 n+1 3 n‏ 

هندسية أساشتها ج و حدها الأول1=1- «=u‏ 


n 
».-)2[ : ب-كشسة عبارة الحد العام ,ا بدلالة م‎ 


2-1 
استنتاج ,2« بدلالة 7: بما أن + uv, =v,‏ فان + [-.» 


,2 2 
4. نضع : ب 3-006 7+ 3 و بلا ... + ولا + .S, =U‏ 


9 
ا 
4٠| 29 4١ 2 9‏ 6 
روات ادن يرنه |1| ×= و ال“ = |-1 ,== SS‏ 
n 3 1 1‏ و 8 3 3 n‏ ةك َك | 5 n‏ 
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التمرين الرابع: (07 نقاط) 
| - الدالة المعرفة على 18 ب : 
=1-(?-2x+2)e“‏ )ع 
1. دراسة تغيرات الدالة بم : النهايات 1-(*-26د- )سنا -(0)م يمنا و م د( lim(-x”‏ -0)م lim‏ 
المشتقة *-2[2 + ×2- )+ *-+(2 +2 -) -(0)'م أي *(4+×4- #ه) -()'م إذن 
م '(2-*) -(8)'م موجبة و تنعدم عند 2 


جدول تغيرات o0‏ + م6 | X‏ 
1 


2. إثبات أن المعادلة 0-(2)م تقبل حلا وحيداً » حيث 0,36>» >0,35 لدينا : 0,002-=(0,35)ع 
6 -(0,36)؟ و بما الدالة م متزايدة على 18 فحسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة السابقة تقبل حل 
وحيد ده 
إشارة (×»)ع على ® موجبة على المجال ]50+:2] و سالبة على المجال [© :-[ 
الا - م الدالة المعرفة على © ب + *2(6+ 2ه +1-+-)/ 
و (©) تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس (ز , 7 :0) ..(الوحدة «2) 
1 هباب القياناف: مد =| lim (x)= lim [x + xe”‏ و 0+ =| lim f(x)= lim xjl+ xe‏ . 
2. اثبات انه من أجل كل عدد حقيقي × فإن (#)م - (0)'مر : *ء[2+ 2)- 2.6 +1-()'/ ومنه 
"ع (2 +2 - 2) -1-('/ إذن )و -()'/ 
استندئج تغيرات الدالة ‏ : / متزايدة على المجال ]0+:2] و متناقصة على المجال [© :-[ 
جدول تغيرات: 


3. أ. اليرهان أن المستقيم (4) الذي معادلته من الشكل 1-×=ر مقارب للمنحنى (0) عند 00+: 
0= +[ 2+ )صا -[«-(ع)/ ]سنا و منه محققة 
ب. تعد وضعية (0) بالنسبة للمستقيم (2+2[6*:)4) -[-()/] الفرق موجب تماماً و منه (©) يقع فوق 
المستقيم (۸) 
4. كتابة معادلة المماس (7) للمنحنى (0) في النقطة ذات 
الفاصلة 0 :(۶)0 +«(۶')0 در أي 1+×-=ر 
5. أنشاء (۸) و (7) و المنحنى (©): 


انتهى الموضوع الأول 


التصحيح المفصل الموضوع الثاني شعبة الرياضيات البكالوريا التجريبية 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
أذكر إن كانت الجمل التالية صحيحة أم خاطئة مبرّرا الإجابة . 
1) من أجل كل عدد طبيعي 7 ٠‏ 3 يقسم العدد1- ”2 لدينا[ 3] 2-1 بالرفع الى قوى» نجد [2-1]3 و منه 
[2-1-0]3 و منه صحيحة. 


2) إذا کان × عددا صحيحا حلا للمعادلة| 0]6 = × ”× فان [0]6 = ا 


x= 011121314151 ]6[‏ 
-x= ]0]02010121 ]6[‏ 
و منه خاطئة 


3 إذا كان [17] ر = ”× فإن [17] ر 
[17] ”ر = ”× يعني إن [17] 0= ”ر - ”× يكافئ أن 2-22 مضاعف للعدد 17 و 17 عدد أولي و 

ر - ”× =(ر + )(ر-») إذن 17 قاسم(ر +») أو 17 قاسم للعدد (ر-») أي أن [17] ر=× أو [17] ر-=× و منه 
خاطئة . 

4) مجموعة حلول المعادلة 3= 51- ×12 المعرفة في 27 ٠‏ هي مجموعة الثنائيات ( , ×) من الشكل 
(9+24: 4+10#) مع ع6 : )9-120 ×5- )9+24(=12>4+120 5-(4+10۸) 12 و منه 


. X 


3 -(9+24) 5-(4+10۸) 12 إذن محققة و منه صحيحة 
5) 1 و 2 عددان طبيعيان كتابتهما في النظام العشري هي : 552 و 504 على الترتيب . 
إذا كان 14 يقبل القسمة على 27 فإن 7- 14 يقبل القسمة على 27. 
إذا كان 14 يقبل القسمة على 27 يعني [0]27= أي أن [0]27= ء+«1004+10أي أن 
M -N --17 ]27[‏ أي أن [27] ۾--10-ط100-= 31-7 أي 
[27]ع4-1005-10ه-2 380-37 و [27 999=0- أي أن و منه [27] 10-ط10004-100-= M1 -N‏ أي 
M -N =-10)1004 105+ c( ]27 |‏ أي أن [27] =-10M‏ 30-17 و [027= 11 إذن [27] 0= -N‏ 1 صحيحة. 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
لدينا وعائيين , 7 و رل يحتويان على كرات لا نفرق بينها عند اللمس . الوعاء , 0 يحتوي على ”7 كرة بيضاء و ثلاث 
كرات سوداء ( ۸ عدد طبيعي غير معدوم ) و الوعاء ,ل يحتوي على كرتين بيضاوين و كرة واحدة سوداء . 
نسحب عشوائيا كرة من , ا نضعها في ر 7) ثم نسحب كرة من ر 0 نضعها في , لا . 
1. نعتبر الحادثة 4 يبقى الوعاءان على ما كانا عليه. 
١‏ رات أن (3+2 ريم 


4(n+3) 
الحادثة 4 هي أن نسحب كرة بيضاء من الوعاء ,ا و نضعها‎ 
في الوعاء ,ل ثم نسحب من الوعاء رل كرة بيضاء و نضعها‎ 
في الوعاء ,7ا أو نسحب كرة سوداء من الوعاء ,7 و نضعها‎ 


دب( كد درد 


نااك ناا 
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في الوعاء U,‏ ثم نسحب من الوعاء U,‏ كرة سوداء و نضعها في الوعاء U,‏ 


n" 3 3 .2_ 30+2( ٍ‏ 
اة 3 - زمام 
من الور TE 4(n+3)‏ هد 


بحبتهين النهاية (2)4 صا : > lim P(4)=‏ 
2. نعتبر الحادثة 8 الوعاء رل يحتوي على كرة واحدة بيضاء فقط . التحقق أن دنا 
2 
الحادثة ور ھی أن نسحب كرة سوداء من الوعاء ,27 و نضعها في الوعاء ,27 ثم نسحب من الوعاء ,ل كرة 
بيضاء و نضعها في الوعاء ,ل : 


3 2 3 
P(B)= = من الشجرة‎ 
قا‎ n+3 4 2(n+3) 


3. يدفع لاعب 20/04 و يقوم بالتجرية السابقة 
أ. إذا كان بعد التجرية الوعاء ر ل يحتوي على كرة واحدة بيضاء اللاعب يكسب 104 27 . 
ب. إذا كان بعد التجرية الوعاء ل يحتوي على كرتين بيضاوين اللاعب يكسب 104 7 
ج. إذا كان بعد التجرية الوعاء ل يحتوي على 3 كرات بيضاء اللاعب لا يكسب شيئاً 
شرح لماذا لا يكون للاعب أي ريح إذا كان لا يفوق 10 : 
الللاعب: 
يأخذ 704 27 بعد دفع 2024 الفرق هو 28-20 يكون رابح إذا كانت 10< ۸ 
أو يأخذ 7/24 بعد دفع 2024 الفرق هو 7-20 يكون رابح إذا كانت 20< ۸ 
أو يأخذ إما 024 بعد دفع 2024 الفرق هو 20- هنا هو خاسر 
إذن إذا كان 7 اصغر من 10 فإن اللاعب خاسر في الحالات الثالثة المذكور أعلاه 
4. فيما يلي نفرض أن 10 <7 نعتبر × المتغير العشوائي الذي يأخذ قيمة الربح الجبري للاعب 
مثلاً : إذا وجد كرة واحدة بيضاء يكون الريح 20-,2= × 
أ تين قانون الاحتمال المتغير العشوائي × 


Xi 21-0 7111-0 -0 
P(x = ×( 6 3(1 +2) n 
4(n+3) | (3+م)4‎ | 4(n+3) 


6(2n-20)+3(n-20)(n+2)-20n _ 3n” -62n-240 | . و‎ 
E(X)= = : ساب أمله ألرداضياتى‎ 
(x) 4(n +3) 4(n +3) لرياضياتي‎ 5 58 


ج- إثبات أن اللعبة تكون رابحة عندما يكون 25 كرة بيضاء على الأقل في الوعاء ,0 : اللعبة رابحة يعني أن 0 <(5)36/ 
أي أن 302-628-240<0 نحسب مميز كثير الحدود 62۸-240- ”3 نجده 822 =6724 = ۸ إذن الجذران هما 


2 و24 ومنه 0<(×)£ لما 25 <۸ 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
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1. تتن العددين المركبين © و 6 حيث : 


_ 4 بكافےء أن 1+67-ن- 20 بوضع 2+7 ح ين 
»مو كفن أن نكا 


2-1 
3y =6‏ - 
الجملة نجد 1-- م6 +2 -1 إذن 2+21-=6 
الست شرب الى المعلم الماد المشاقين. | 7 + :0+9 "فصر الق 7 و اهدقف الولحقها طن اردب 
1-<,2 و 1-27- > و 2-17 :دوع 


2-1 
نجد 1+67-(2-37 و منه أإذن ا و منه 1-27- ى بالتعويض في معادلة من معادلتي 


أ-انشاء النقط 7 و 4 و8 
ب تين ,> لاحقة النقطة س مركز الدائرة (0) ذات 
القطر [ 48]: المركز هو منتصف القطعة [ 48] أي 


أن 
a+ __ 1‏ _ 
2 2 
3+9i‏ 
3. 7 نقطة لاحقتها د 
412i‏ 2 


: على شكل الجبري‎ OS 
3+9: )3+9:()4-27( O 33, 


2 ج 7 
2 2 20 4 +16 17 +4 
إثبات أن النقطة 7 ت ا الدائرة (©): 
5 _ ,3 ا 3 ا 
Zw 2ُ 2‏ -وج| و Cw 3-2 - i‏ 2 و 


4. £ نقطة من الدائرة لاحقتها ,ج حيث 


j7 j7 
حت‎ 4 4 
وكا 85-] ادرعة م6 دوع‎ 


أ كشت العدد + على الشكل الآسي : 


١ 0‏ || لد ا دوب 
ن آل ل 
2 2 2 2 
3 
2 


2 د 
a +i‏ 


4 4 


(3) 
e 
2 


التمردن الرابع: (07 نقاط) 
| = ۾ دالة عددية معرفة على ]6+ :0[ ب 
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(«)ما+1- 2ح زجاع . 
1. دراسة تغيرات الدالة ۽: 
النهايات ص+= lim g(x)= lim x‏ و =|( )ہ1 +1- | im‏ = )ی سنا 
١‏ ر جح وحم 
x‏ 
2. حاب : 0-(0)م1+1- g)1(=1‏ 
استشئج إشارة (»)ع حسب قيم × على المجال +٠١]‏ ;0[: بما أن الدالة #متزايدة على ]+ :0[ و تنعدم 
عند 1 فإن (»)ع موجبة على المجال ]+:1] و سالبة على المجال [1 :0[ . 
ا| - م دالة عددية معرفة على ]+ :0[ ب 


المشتقة : g')x)=2x+‏ موجبة إذن الدالة ۽ متزايدة على ]+ :0[ 


و (©) تمثيلها البياني في المعلم المتعامد و المتجانس (ز ,1 :6) . 


In(x) 


1. حاب )x(‏ ۶ سنا و (عار سنا :ممد -(ع)/ر imا‏ لأن مم د لكل lim‏ و lim f()= limx=+‏ 
0ور 0× 0یچ × 0ور 0× ومبجتر 
لان 0 - In)‏ "1ا بالتزايد المقارن. 
56 ممدجاأر 
2. إثبات أن من أجل كل عدد حقيقي موجب تماما × : 4 د(" ر: 
1 
-1n(x(‏ |= 
ل ذأ 2-1+1 ' 5 
F0‏ و f) e‏ إذن لجل - ).م محععه 


2 
X 


جدول تغيرات الدالة f‏ : 


3. إثبات أن ([,0©) يقبل مماساً(7) معامل توجهه 1 :1=(»)' ۶ تكافئ 89 يعني أن ”× =(»)ع يكافئ أن 
1-(2)ما يكافئ أن e‏ = × 
مال ا و 1-2 در هي النعاكلة النطارية 
4. أ- إثبات أن (۸) المستقيم الذي معادلته من الشكل 1-×=ر مقارب للمنحنى([,©) : 
= ا im‏ -[د -(»)/ ]هنا و منه محققة 
ب- درس وضعية (,) بالنسبة للمستقيم (۸) : ندرس إشارة الفرق | 1 - |=[ -()/] 
و هو موجب على المجال على المجال ]0:1[ إي أن )٤,(‏ يقع فوق المستقيم (۸) على هذا المجال . 
و سالب على المجال على المجال ] 1+0[ إي أن (,0) يقع تحت المستقيم (4) على هذا المجال. 
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5. إنشاء (۸) و (7) و المنحنى )٥,(‏ 3 


6. الوناقشة بيانيا حسب قيم الوسيط ‏ عدد 
حلول an‏ 009955952005 . 
)n+1(x+1n)x(=0‏ کف 
م )1 زيم و منه لعاهط_ نل _ 1 
x x‏ 


4 


بإضافة × نجد n‏ و منه 5 
x‏ 
(×) ۴ = ”+× حلها هو إيجاد فواصل نقاط 


(A, )y = x+m تقاطع € مع المستقم‎ 


ع 


e |---|‏ نلاحظ أن ,© و 0 لا يتقاطعان و منه لس للمعادلة حلول 


1 1-1 دم نلاحظ أن (C,)‏ 5 )4 ) يتقاطعان في نقطة واحدة و منه للمعادلة حل وحيد 


ع 


«e 1-1‏ نلاحظ أن (C,)‏ 7 0 يتقاطعان ف نقطتان و منه للمعادلة حلين 
ا ] ه+:1-] e‏ نلاحظ أن )٥,(‏ و (,4) يتقاطعان في نقطة وحيدة و منه للمعادلة حل وحيد 
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